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1. Copiay completa, en tu cuaderno, las igualdades siguientes:
a)-50°C=...°F b)95 °F = ... °C

La expresiéon que liga la temperatura en grados centigrados y en grados Fahrenheit es:
y =32+ 1,8x siendo x = temperatura en °C, y = temperatura en °E.

a)x=-50 = y=32+1,8(-50)=32-90=-58°F — —50°C=-58 °F

B)y=95 = 95=32+1,8x — x= 951—832 =35 — 95°F=35°C

2. Un termémetro clinico abarca temperaturas desde 35 °C a 41 °C. ;Cudl es la gama en °F?
Si x=35 = y=32+1,8-35=32+063=95
Si x=41 — y=32+1,8-41=32+73,8=105,8
La gama, en °E es de 95 °F a 105,8 °E.

3. La temperatura normal de una persona sana es de 36,5 °C. ;Cudl es en °F?
Si x=36,5 = y=32+1,8-36,5=32+0657=97,7

La temperatura de una persona sana, en °F, es de 97,7 °E

4. a) ;Qué longitud alcanzard el muelle del ejemplo anterior si le colgamos una pesa de

4,6 kg?
b) :Qué peso hay que colgar del muelle para que alcance una longitud de 1 m?
a)x=4,6 — y=30+15-4,6=30+69=99

El muelle alcanzard una longitud de 99 cm.

b)I m =100 cm

Si y=100 — 100 =30 + 15x — x=wz4,667

Hay que colgar un peso de 4,667 kg, aproximadamente.
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5. Representa:

a)y=2x a) \\ .
d
by=2 )
)y 3% » \
1 1/ N
c)_)’ =- Zx ,/X Sy ]
P \
dy=—" L
)y 3% \
/ \
6. Representa:
a)y =3 y=3
1
b)y =-2 T y=0
c)y =0 =12
d)y=-5 M
7. Representa: 2) \
a)y=2x-3 I N

2 [ | T \ B
b)y=2x+2 » )

3 ] {
c)_y=—%x+5 /// \
dy=-3x-1 /

Y / \

8. Un mévil, en el instante inicial, se encuentra situado a 3 m del
origen y se aleja progresivamente de este con una velocidad de
2 m/s.

Halla la ecuacién de su posicién en funcién del tiempo y repre-
séntala.

—

y =3+ 2x, donde y esla distancia al origen en metrosy x es el
tiempo en segundos.

9. Un mévil, que en el instante inicial llevaba una velocidad
de 8 m/s, frena de repente con una aceleracién de -1 m/ s2.

(e o)

Escribe la ecuacién de la velocidad en funcién del tiempo
y represéntala.

y=8—x, donde y eslavelocidad en m/sy x es el tiempo
en segundos.

_—
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10. Halla la ecuacién de cada una de las siguientes rectas:

a) Pasa por (-3, —5) y tiene una pendiente de %

b) Pasa por (0, —3) y tiene una pendiente de 4.
¢) Pasa por (3, -5) y por (-4, 7).

_4 _4, 11
a)y+5—9(x+3)—>y ¥ "3

b)y+3=4x > y=4x-3

_7=-(5 12 12
Im= L3 T

y+5=—%(x—3) - y=—%x+%
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1. Asocia cada uno de los coeficientes de la x? con su correspondiente paribola:

A

1
°g4=——
3 N
oaq=1
a=> .
*a=-3
B,
a=-1 > F a=2 —> A a=—%%B
a:% - D a=-3 = C
2. Representa las siguientes pardbolas:
a)y=x2-2x+2 b)y=-2x2-2x-3 c)y=%x2+x—2
dy=-—=x%+4 e)y=—%x2+2 ly=3x2+6x+4

a) y=x2—2x+2
Vértice:

Abscisa: p = % =1 — Ordenada: f(1)=1 — V(1,1)
Tabla de valores:

-2 | -1 0 1 2 3 4
10 5 2 1 2 5 10

Vemos que a medida que las abscisas se alejan del
vértice, las ordenadas correspondientes crecen, por lo y=x2—2x+2
tanto, la pardbola no cortard al eje X.
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b)y=-2x*-2x-3

Vértice:

isa: p= 2 - _1 (-5 _1 .5
Abscisa: p = S M Ordenada: f( 2) > V( > 2)
Tabla de valores:

' 2| 1|5 0|1
v AN N
A medida que las abscisas se alejan del vértice, las orde-
nadas correspondientes decrecen, por tanto, la gréfica no [N y=awto2e3
corta al eje X. [ 1)\
[
_1.2
Qy= FX x— 2
Vértice:
isa: p= =L __3 cp(l3) o 11 2311
Abscisa: p = 3=y 7 Ordenada: f( 2) i V( >4 )
Tabla de valores:
W 6| 3| 2|21 o0 3‘
y=0 = %x2+x—2=0 — x2+3x-6=0 >
.o -3+433
N —31«/9+24=—31«@=< T2
2 2 -3-433
X=——""
2
\ /
La parédbola corta al eje de abscisas
\\ / y= Lie 2
—3+433 -3-433 \ /
en |[Z52200) y (Z2520). - .




d)y=—x%+4

Vértice: Abscisa: p = 0

Tabla de valores:
-2 | -1 1 2 3 |
0 | 3 3 0 |5

5 =0 — Ordenada: (0)=4 — V(0,4)

a las Ensefanzas Aplicadas 4

JAN A
Observamos que obtenemos en la tabla todos los / \ y=—x"+4
cortes con los ejes: II \\
I \
e)y= )
y=—gxT+
Vértice: Abscisa: p = 1= 0 — Ordenada: f(0)=2 — V(0,2)
Tabla de valores:

o -4 210 4

o6 0| 2 -6

N\
/
/
Obtenemos en la tabla todos los puntos de corte / \ y=—L.o
con los ¢jes: / \ 2
/ \
£) y = 3x2 + 6x + 4
Vértice: Abscisa: p = _66 1 = Ordenada: f(-1)=1 = V(-1,1)
Tabla de valores:
o 3| 2| -1 1
v BRI 13
Los valores de las ordenadas crecen a medida que las y=3x2+6x+4

abscisas se alejan del vértice, por tanto, la pardbola no
corta al eje X.

T ——

g

VANV - O)
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3. Dibuja en tu cuaderno la representacién grifica de estas funciones cuadriticas:

aAy=@x-1)-(-3) b)y = 2(x - 2)?
9y=2x+2)- (x-2) dy=(x-1)2+5
a)y=kx-1)-(x-3) —>y=x2—4x+3
Vértice:
Abscisa: p = % =2 - Ordenada: f2)=-1 - V(2,-1)
Tabla de valores:
ol 12 3|45 \y:(—l)(x—_’))
8 | 3|0 /210 3|8 N

b)y=2(x-2)?% — y=2x>-8x+38

Vértice:
8

Abscisa: p = Vi 2 — Ordenada: f(2)=0 — V(2,0)

Tabla de valores:

0 1
2
Solo hemos obtenido un tnico punto de corte con el eje de absci- ¥ = 2(x—2)?

sas, veamos si hay mds:

y=0 = 2(x-2?%=0 - x=2

La parédbola corta al eje de abscisas solamente en el punto (2, 0).
oy= %(x+2) c(x=2) = y= %xz—Z

Vértice:

Abscisa: p = % =0 — Ordenada: f(0)=-2 — V(0,-2)

Tabla de valores:

610 =206 \/y:%(mz)(x_z)

dy=(x-12+5 > y=x?-2x+6
Vértice:
Abscisa: p = % =1 — Ordenada: f(1)=5 — V(1,5)
Tabla de valores:

-1 0 1 2
9 6 5 6 9 y=(x-12+5

Las ordenadas aumentan a medida que las abscisas se alejan del
vértice, por tanto, la pardbola no corta al eje X.
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1. Representa las siguientes funciones:

-3 bly=—2 _4
a)y o )y o Qy %
)0 =2 ’
* Dom f=R — {0} el {
* No corta a los ¢jes de coordenadas. B \
e x =0 es asintota vertical. \‘\
y=0 esasintota horizontal. <
e Tabla de valores: \\\
10 5 | -1 [-05/05| 1 | 5 |10
o121 5 -10010 5 1 |12
-_2 ¥
b6 =2
* Dom f=1R — {0} yo_2
* No corta a los ¢jes de coordenadas. i
e x =0 es asintota vertical.
y=0 esasintota horizontal. = 5%
e Tabla de valores: |
42 -1 0505 1 | 2| 4
121 2 4 4 2 21 12
)0 =4 r
* Dom =R — {0} i
X
* No corta a los ejes de coordenadas.
* x=0 es asintota vertical.
y=0 esasintota horizontal. D¢
¢ Tabla de valores:
. 8| -4|-2|-1/|0505|1 2|48
U Z12 | 2 -4 -8 8 | 4 21 12
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2. Representa estas funciones y halla su dominio:

-1 by=_1 __ 1
2)y x-1 )y x+1 9y x+2
a)y= ﬁ — y= % trasladada horizontalmente 1 unidad a la derecha.

* Dominio = IR — {1}
e x =1 esasintota vertical
y=0 esasintota horizontal
-
)’ X
—
b)y= x% - y= % trasladada horizontalmente 1 unidad a la izquierda.

* Dominio = IR — {1}
e x=—1 es asintota vertical

y=0 esasintota horizontal

- s
yx }/x+15

. 1 7 U= —% trasladada horizontalmente 2 unidades a la izquierda.
+

* Dominio = IR - {-2}

Qy=-—

* x = —2 es asintota vertical

y=0 esasintota horizontal

I e
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1. Representa las siguientes funciones y halla el dominio de definicién de cada una:

a)y=2Jx b)y=-2/x )y=2yx+3 d)y=-2/x+3
e y=2J-x f)y=-2/-« gy=2{—=x+3 h)y=-2/-=x+5
a) b) ¢) d)
ab el
A
\\\\\\
™~ ™~
T~ T~ - 2%
Y= 2Vx+3 =
e)f) g h)
y=2V=x+3
)= 2V—x T~ T Y
T
TR
X
/| |
~ e
=2 - y:—;V—x+5
Los dominios de definicién son:
a) [0) +°°) b) [0’ +°°) C) [_3) +°°) d) [_3’ +°°)
C) (_°°’ O] f) (_°°’ 0] g) (_°°’ 3] h) (_°°’ 5]
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1. Calcula los valores de la funcién y = 1,5* para los valores enteros de x comprendidos
entre —6 y 6. Representa la funcién.

Hacemos la tabla de valores con ayuda de la calculadora.

-6 | 5| -4 -3 2/|-1 0 1 2 3 4 5 6
0,09 | 0,13 0,20 | 0,30 | 0,44 | 0,67 | 1 1,5 12,2513,38|5,06 7,59 11,39

y=1,5"

|

2. Calcula los valores de la funcién y = 0,8° para los valores enteros de x comprendidos
entre —8 y 8. Representa la funcién.

Hacemos la tabla de valores con ayuda de la calculadora.

8 -7/-6|-5|-4,-3|-2,-1]0 1 2 3 4 5 6 7 8
5,96(4,7713,81|3,05(2,44(1,95|1,56|1,25| 1 | 0,8 |0,64|0,51(0,41|0,33|0,26(0,21|0,17

/= 0,8"

1l
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3. La funcién y = 5%%* puede ponerse de forma exponencial y = 4* teniendo en cuenta que
50,2x - (50,2)x

a) Calcula 5%2 y guarda el resultado en la memoria: 5 () 0,2 (=) ().
b) Representa la funcién dando valores a x. Por ejemplo, para x = 4: 4= 3.62)
a) y=5% = y=(5%%)* con 5%2=1,379729...

b) Hacemos la tabla de valores con ayuda de la calculadora.

o 8| 7|6 -5|-4|3 2|10 1|23 |4/|5|6/|7]|8
7 0,08/0,110,14| 0,2 0,28/0,38/0,53/0,72| 1 |1,38/1,902,63(3,62| 5 6,90 9,52 /13,13

\\
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Practica

1. a1 Representa las siguientes funciones lineales:

y=2x -3
a)y=2x-3 14 s
y==x
b)f%" \ y=25
- ’ X
c)y=w / y- 10
d)y=255 /

2. a1 Dados la pendiente y un punto, calcula en cada caso la ecuacién de la recta:

a) P(O’ 0)’ m=1 b)P(2, —1), m=-2
C)A(_2; 1)5 m= % d)A(l, 3), m=— 3

En todos los apartados buscamos la ecuacién de una recta — y=mx + n

Am=1 — y=x+n
Pasa por P(0,0) = 0=0+7n = =0
Por tanto, y = x.
bym=-2 = y=-2x+n
Pasa por P(2,-1) = -1=-2-2+n = n=3
Por tanto, y =-2x + 3.

c)m=i —>y=%x+n

2
Pasa por A(-2,1) — 1=%~(—2)+n —> n=2

Por tanto, y = %x + 2.

d)mz—i - y=—%x+n

3
Pasa por A(1,3) — 3=—2-1+n - n=3+i - n:ﬁ
3 3 3
Por tanto, y=—%x+ 174

13
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3. a 7] Calcula la ecuacién de estas funciones lineales:

N A

A Funcién constante — y=n 3
Pasa por (0,3) — n=3 =

B Funcién lineal — y=mx+n
(—3,1)€B 21 3 3
(L2)eB[ 7" 1-(3) 4 VT4

_ 9-_3. _ 9.3 __>

(1,-2)e B — 2—41+n—>n 2+4%n Z
Portanto,y=—%x—%.

C  Funcién de proporcionalidad directa — y = mx

(0,0)EC}% 1-0 1

3-0 3

3,1)eC -

Por tanto, y = %x

D Funcién lineal — y=mx+n

6,-2) € D} 3-(2) _5 5

9,3)e D 9_6 3 V= 3rtr

6,-2)e D — —2:%-6+n S n=-2-10 = n=-12
Por tanto, y = %x—lZ.

. o 7] Halla, en cada caso, la ecuacién de la recta que pasa por los puntos 4 y B:

a)A(s’ 0)’ B(Sa 0) b)A (_23 _4)a B(Z’ _3)
) A(0,-3), B(3,0) d)A(0,-5), B(-3,1)
a)y=0

3+4 1. 1 ! 7
b)m=ﬁ=z,y+4_z(x+2)%y_z -5

=1, y+3=x > y=x-3

d)m = 5 =-2; y+5=-2x = y=-2x-5

14

Matematicas orientadas
Ensefanzas Aplicadas 4
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5. a1 Halla la ecuacidn, en cada caso, y represéntala:
a) Recta que pasa por (2, —3) y es paralela a la recta que pasa por (1, -2) y (-4, 3).
b) Funcién de proporcionalidad que pasa por (-4, 2).
¢) Funcién constante que pasa por (18; -1,5).
a) * La pendiente de la recta que pasa por los puntos (1, -2) y (-4, 3) es:

_3-(2 _ 5 __
m=_i 1 "5}

* Si dos rectas son paralelas tienen la misma pendiente, por tanto, la recta buscada tiene
pendiente m=-1 — y=—x+n

e Larectapasapor (2,-3) = -3=-2+n = n=-1
Por tanto, la recta que buscamos es y = —x— 1.
b) * Funcién de proporcionalidad — y = mx

* Pasapor (-4,2) > 2=m-(-4) — m=—%

Por tanto, la recta buscada es y = —%x.

c) * Funcién constante — y =7
* Pasa por (18;-1,5) — -1,5=n

Por tanto, la recta que buscamos es y = —1,5.

Y
a)
b)
o) \\ Xy=—15
\ yeLe
y=—x-1

6. s | Halla el valor de los pardmetros a4, b, ¢, d y e para que las rectas y los puntos
cumplan las condiciones pedidas:

a) Que la recta que pasa por los puntos (4, 0) y (-2, 2) tenga pendiente —1.
b)Que la recta y = bx + 2 pase por el punto (-3, 4).

¢©) Que las rectas de ecuaciones y=3x+ ¢ e y=cx+ 3 se corten en el punto de ordenada
2. ;Cudl es la abscisa correspondiente?

d) Que los puntos (d, -2) y (4, ¢) pertenezcan a la recta de ecuacién y = %x -3.

dm+n=0 p 24
—2m+n=a} TmETe "ty
Si m=-1 — —1=—% — a=6
b)Larecta y=bx+2 pasapor(-3,4) — 4=0-(-3)+2 = 3b=-2 — bh=—_2

3

15
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3 =2 =2-
c)y=3x+ce y=cx+3 secortan en el punto de ordenada 2: e } e 5

x+3=2
x=-1/3

x=1

2-3x) .- x+3=2 —)—3x2+2x+1=0<
'xz—% - c=2—3-<—%> — c=3
En este caso son la misma recta: y=3x+ 3
ex=1—>¢=2-3-1 = ¢c=-1
Las rectasson y=3x—1 e y=-x+3 ysecortan en el punto (1, 2).
d) (d, -2) pertenece a la recta y=%x—3 - —2=%-d—3 —>d=2

(4, e) pertenece a la recta y=%x—3 - e:%-4—3 — e=-1

7. « 7] Asocia a cada una de las grificas una de las expresiones siguientes:

a)}’=x2 B Y C
b)y = (x-3)?

Qy=x*-3 A 6 D
dy=x2-6x+6 4

a)y=x> < B 2

b))/=(x—3)2 — C -2 2 4/ 6 X
Oy=x2—3 < A 2/

d)y=x2—6x+6 < D

8. « 7] Representa las siguientes funciones haciendo, en cada caso, una tabla de valores co-

mo esta:
-4 -3|=2|-1/0|1 2 3|4

a)y=x2+1 b)y=-x%+4
o) y=-3x2 d)y = 0,4x2
a)y= x2+1

-4 | -3 | 2| -1 0 1 2 3 4

17 10 5 2 1 2 5 10 17
b)y=—x>+4

-12 | -5 0 3 4 3 0 =5 | -12
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201234
12| 3| 0 | -3 | -12 27 | —48

16104 0 | 04 16|36 64

)
1) ’
\ / d)\ /
TN \
\ [
/ \ \ /
JIER t /1 \ N\ 1
/ \ N /
N A
| \ /[ 1\
| \b) / \
/ \
| \
c)
| \
| \ | \
| \ | \
| \
| \

9. & 7] Representa las siguientes pardbolas, hallando el vértice, algunos puntos préximos a
él y los puntos de corte con los ejes:

a)y=(x+2)? b)y = x? - 4x c)y=%x2+2x+1 d)y=x2-9

a) Vértice: (-2, 0)

Cortes con los ejes:

— 2
(_2’ 0)’ (0’ 4) \ \ \ \ 15 - ;x . 2) I I
Otros puntos: (-1, 1), (-3, 1) \ \ \\ \ / / II /
Lot e (9 \ \ [ /
b) Vértice: (2, —4) \ \ " / / /
Cortes con los ejes: \\ \ / /
\ /
(0, 0), (4, 0) \ \ \ / /
. _ \ > i y=x%2—4x
Otros puntos: (5, 5), (-1, 5) \ \ 7 /
c) Vértice: (-2, -1) )= -]Tx" +2x+ 1 A /
A
Cortes con los ejes: = i REP > p -z
’ \ A4
(+2-2,0),(2-2,0), 0, 1)
I3
Otros puntos: (1, %), (—5, %) 25209\ 7
d) Vértice: (0, —9) 10

Cortes con los ejes:
(_3a O)a (3a O)a (Oa _9)
Otros puntos: (-2, -5), (2, -5)
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10. «7] Di cudl es el punto (abscisa y ordenada) donde se encuentra el vértice de las siguien-
tes pardbolas, sefialando, en cada caso, si se trata de un méximo o de un minimo. Des-
pués, represéntalas.

a)y=8—x2 b)y=4:+(i’»—x)2
Qy=—xt-2x+4 d)y=3x—%x2+1
e)y=%—%x2+%x f)y:%x2+2x+3
a) Vértice: (0, 8), maximo b) Vértice: (3, 4), minimo
c) Vértice: (-1, 5), mdximo d) Vértice: <3, 12—1>, mdximo
e) Vértice: (1, 4), maximo f) Vértice: (-3, 0), minimo
1
A\ /
\ /
10] /
y=4+(3-x%?
y=8—-x
\ /
/| s N
/, \
/ \
10 75 3 ] 25 ' 2.5 : 75 10
/1] \ \
I
Jav - \ \
/ \
y=1x"—-2x+4
/ \
Ay 1 \
/ \
15
\ /
10
\ x2 |, /
\JEzTH~
\\ J /V
\ st 1/ y=3xeda?
N
- e NN
10 75 -5 25 / 25 E \ 75 10
/ \
/ \
pd / A VAN
1 2 / 14 \
=22 (XK /117 \
14 402/ \
/ \
| 10
/




VANV - O)

a las Ensefanzas Aplicadas 4

11. =] Representa estas funciones cuadriticas:

a)y=(x-5)2 b)y=x-(x-5)
9y=(—3)-(x+3) dy=b (c—2)?
a)y=(x— 5)2 — Es la traslacién 5 unidades a la derecha de y= x2. Y
Vértice: (5, 0) y = xl \\ II
A |
Tabla de valores: ol 2 |3 |4]5]6]7|8| f
o 4101 4] 9 \ 1/
J=tor—{5)21 X
b)y=x-(x-5) —>y=x2—5x Y I
Vértice: \ [
Abscisa: p = % — Ordenada: f (%) = —24—5 - V(%, %) \\\ I/
5 X
o122 3 45 6 ‘ \ /
Tabla de valores: \ /
60—4—6—24—5—6—406‘
i x2 L5y
Oy=k=-3)-(x+3) > y= x2 -9 — Fsla traslacién 9 unidades hacia abajo I V4 |
_ .2 \ , |
de y=x" | y=x |
Vértice: (0, —9) \\ l’
Tabla de valores: 4|3 21-1]101 112134 I :
705 8/9/-8 5 07 \ an
\ bl
\ |
\ |
X
\ |
\ /
\ |
\
P 2-9
d)y=4—(x—-2)> — Esla traslacién 4 unidades hacia arribay 2 a la Y PRTEPT RN
derechade y = —x2. /
Vértice: (2, 4) —— e
1012345 e
Tabla de valores: — | 2 AEREEA
5 0|3 4 3 05 ; 3
AN AR
| | \
| FIA!
| . \
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12. el Utiliza una escala adecuada y representa.

a)y= T’?ZO b)y = -75x2 + 675
) y = 0,002x2 — 0,04x d)y = -10x% - 100x
2
a)y= lxﬁ — Vértice: (0, 0) Ve
\ /
Tubla de valoges. Leid ~200|-150/-100/ =50 | 0 | 50 | 100 | 150 | 200 \ /
V. :
400 1225100 25 | 0 | 25 | 100 | 225 | 400
0 /
50 X
b)y = —75x% + 675 v
Vértice: / \
Abscisa: p = ILSO =0 — Ordenada: f(0) =675 — V(0, 675)
- [ \
| \
Tabla de valores: o 4| 32|10 ! 2 3 4 | | 75 \
5250 0 375600 675 600|375 0 |-525 ] B
| \
| |
| \
c) y = 0,002x2 — 0,04x Y
Vértice:
0,04 ‘ ’
Abscisa: p = 0’004 =10 — Ordenada: f(10) =-0,2 — V(10;-0,2) 9*\ /
5 X
Tabla de valores: i > 0 > 10 | 1520 | 25 | /
71025 0 |-0,15-0,21-0,15 0 | 0,25
d)y = —10x? — 100x Y
Vértice: l,t
Abscisa: p = % =-5 — Ordenada: f(-5) =250 — V(-5,250) 5[ X

—
—
I

~15 | —10 | —
Tabla de valores: « > 0 > 0 > |
7500 0 1250 0 |—750
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13. «] Asocia a cada gréfica una de estas férmulas e indica el dominio de definicién de ca-

da una:

1
2—-x

Iy-=

2
IImy=2+=
)y=2+ P

I — d) Dom=R-1{2}
III — a) Dom =R - {0}

II — b) Dom=IR - {3}
IV — ¢) Dom =R — {-3}

14. « 7] Asocia a cada gréfica la férmula que le corresponde e indica su dominio de defini-

cion:
Dy=vx-3
D) y=3- =«

I — b) Dom = [3, +0)
III — d) Dom = (—oo, 0]

I y=yx-3
V) y = -3
b) ¥

2 /

[T21 416 Ix

2

6 4 2] Ix

II — ¢) Dom = [0, +o0)
IV — a) Dom = (—oo, 0]

21
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15. 1] Asocia a cada grifica una de estas férmulas:

I)y=3" II) y=1,5*
III) y = 0,4* IV) y = 0,7*
@ 6 @ 6
4 4
2 2
NS —— [ ——
—4 -2 2 | 4 —4 -2 2 4
© 8 @ 8
6 6
4 4
2
¥ /
—4 |2 2 4 ) 2 4
Di, en cada una de ellas, si es creciente o decreciente.
I — d) Creciente II — b) Creciente
III — c) Decreciente IV — a) Decreciente

16. « 7] Dibuja la grifica de estas funciones, dando a x los valores que se indican en cada

caso:
3 1.1 3 1.1
=3 x=-3-1i-53 515 == x=-3-1;-53 5 15
a)y Pl 3 25 3 b)y Pl 3 252 3
5 1 2 1.1
== x="5-1-53 51 === x=-2-1-535 5152
Iy=3 *=75 22 dy=-33 * 2°2
Todas las funciones son tales que:
* Dom f=1R - {0}
* No cortan los ejes de coordenadas.
* x =0 es asintota vertical.
* y=0 es asintota horizontal.
_3 b __3
a) f(x) = = V() ==
3 | =1 |-1/2|/1/2| 1 3 3| =1 =1/2|1/2 | 1 3
-1 | -3|-6| 6 3 1 1 3 6 | -6 | -3 -1
-3
y_ X

22
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_5 __2
o fx) = . d)f(x) = .
s -1 a2 1|5 2 1221 |2
1 s -0/ 105 |1 1 2 4 -4 2 1
|
> 2
VEE y=—<
\ d | i
AN
\\ [
AN /
\ |
\

17. e} Indica cuéles son las asintotas de las siguientes funciones y represéntalas grafica-
mente ayuddndote de una tabla de valores:

| b)y=__3
2y x+3 )y x+1
1 1
= 2 = 2
oy T—x + d)y po | +
a) Dominio = IR - {-3} b) Dominio = IR - {-1}
Asintotas: x=-3, y=0 Asintotas: x=-1, y=0
-6 |5 -4 2|-1]0 -4 3|20 1|2
o3 -2 -1 1 |12 13 vy BREVAEREIEVIIES
IS Y NN
T x+3 Txe1)
//
—_— X
I pm—
)
|
|
¢) Dominio = IR - {1} d) Dominio = IR - {1}
Asintotas: x=1, y=2 Asintotas: x=1, y=2
2 |-1,0 2|3 4 21,0 23| 4
73| 31 3253 v BRI AR EREIRE
V4 vl i, 1
) =T 42 S xEd
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« 1] Ayddate de una tabla de valores para representar graficamente las siguientes funcio-
nes e indica el dominio de definicién de cada una:

a)y=«/;+2 b)y=2—«/;
Qy=2y-x d)y=—/—=x

A partir de la tabla de valores de y = yx podemos representar las funciones:

L0 1 4 9|16
0 12 3| 4

a) y = yx + 2 — Dominio = [0, +co) b)y=2—yx — Dominio = [0, +co)
Q) y= 24y-x — Dominio = (=0, 0] d)y= —y—x — Dominio = (—oo, 0]
‘\\\ Y [ oY |
MmNy VT IR
=ZLN=X T~ /’—
\‘ —
~
I — L X
| "“.5.
——T y=2 L \x ]
Tyl

o] Representa grificamente estas funciones dando los valores que se indican en cada
caso.

aAy=y2-x; x=2;-2;-7 b)y=7-2x+4; x=-2;0;6
Qy=y—x; x=05-4;-9 d)y=2+yx+3; x=-3;1;6

A)y=4y2-x b)y=7-y2x+4

x PRI 20 |6
o0 2| 3 y IKAERER

Y
[
y=2+Vx+3
‘\ ————
) = N2 — T |
§==§ — “-.—
[a i —— iz
y=v—x ~ T~ y= —NLX + 4
X
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20.« 7] Representa las siguientes funciones haciendo, en cada caso, una tabla de valores

(aytidate de la calculadora):

a)y=2" b)y=3*+1
oy= (%)x+l d)y = 205~
o) y=1,2% £y <%>0,5x
a)y=2% b)y=3"+1

32| -1/0| 12 3 | 3 |2|-1]0]1]2|3
usl4l2 12 4 8 1,0371,1113 2 | 4 |10 28

|
[ Jy=2
/1]
y=3%+1
X
2
C)}/=<§> +1 d)y=20,5x
o 3|2 -1]0 1 |2] 3 4|3 2|10 12|34
43751325025 2 | 1.6 | 1.4 11,296 0,250,35/0,5 (0,71 1 11,41 2 12,83 4
\ 0,5x
\ }l pad
/
/
\\
(2\*F N
PE(ESIER
\3/ 1
0,5x 0,5 x
_ 4x — L l l
Oy-12 ho-(1) %[@ | -
o 312|110 1 213 43|21 01 1|21 3| 4
020,11/0,23/0,48 1 12,07| 4,3 (8,92 . 16|81 4121105025 0,125/0,06
|
\ [y::l,l"
\ /
_/_1_\0,536 !
r=(4
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21. « 7] Representa cada par de funciones sobre los mismos ejes coordenados. ;Qué relacién

hay entre ellos?
X
N _<1>x 2.0 1] 23
’=\3 9o | 3 | 1 11319 127
21101 2] 3
y=3
vl 3| 1| 3 27
x 110 1| 2
b)y=0,25 — =<l>
)y r=\4 4 1 | 1/4 116
110 1| 2
y=4
/4| 1 | 4 | 16
Al Y [ Y]]
y = |— y = 3% y=0,25%| |y=4
3 | |
\ | | |
\ |
\ |
\l/
na W
X X

Sus gréficas son simétricas respecto al eje de ordenadas.
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Resuelve problemas

22. «]a) Calcula b y ¢ para que el vértice de la pardbola y = x2 + bx + ¢ esté en el punto

23.

(3’ 1).
b) ;Cuadl es su eje de simetria?

c) ;Cudles son sus puntos de corte con los ejes?

b

a) Vérticeen x=3 — —2—d=3 — —b=6a=6 — b=-6
Pasapor 3,1) » 1=9-18+¢ — ¢=10
y=x2—6x+10

b) Su eje de simetria es x = 3.
c) Cortes con los ejes:

x=0 — y=10 — Punto (0, 10)
_ 6+436-40

x2—6x+10=0 > x= —-—¥2 7" _5 No tiene solucién, por tanto, no corta

2 al eje X.

«n] La pardbola y = ax? + bx + ¢ pasa por el origen de coordenadas. ;Cuin-
to valdrd ¢?

2

a=2 x—1

__a
" 2-b | a=4-2b] 1+b=4-2b - b=1 2
a=1+b )=
1-_—a
-1-4

27

Y
Si, ademds, sabemos que pasa por los puntos (1,3) y (4,6), halla 2 y & y 67
representa la paribola. N
c=0 y= ax* + bx
(1,3) — 3=a+b a=3-b — a=-1/2 1 4 X
(4,6) > 6=16a+4b| 6=16(3-b)+46 — b=7/2

D - SvA
Y=y ¥+ gx
24.«a| Calcula 2 y b para que la funcién y= —2 5 basepor los puntos (2, 2) y (-1, -1).
x_
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«il | La grifica de una funcién exponencial del tipo y = ka* pasa por los puntos (0, 3) y
(1; 3,6).

a) Calcula £ y a.
b) ;Es creciente o decreciente?
) Representa la funcién.

a) Si pasa por el punto (0,3) — 3=k’ — k=3

Si pasa por el punto (15 3,6) — 3,6 = ka' — 3,6=3a — a=12 Y
Tenemos la funcién: y=3-1,2*
b) Es una funcidn creciente. 6
c) Hacemos una tabla de valores: 3
=2 -1 0 1 2 3 /
208 25| 3 | 36 432518 3 -1pr3 X
«| Con un listén de madera de 3 metros de largo, queremos fabricar un marco para un

cuadro.
a) Si la base midiera 0,5 m, ;cudnto mediria la altura? ;Y la superficie del cuadro?
b) ;Cuadl es el valor de la superficie para una base cualquiera x?

c) ;:Para qué valor de la base se obtiene la superficie mixima? ;Cudnto vale dicha super-
ficie?

a) Perimetro = 3 m — base + altura=1,5m
base =0,5m — 0,5 + altura=1,5 — altura=1m
Area = base - altura — Area=0,5-1=0,5 m?

b) Perimetro = 3 m — base + altura= 1,5 m
base =x — x+altura=1,5 — altura=1,5-x

Area = base - altura = A(x) =x-(1,5-x) = A(x) =%+ 1,5x

A(x) = —x% +1,5x funcién cuadritica

— A 1 | méxi erti
) a=-1<0 — tiene las ramas hacia abajo (%) alcanza el méximo en su vértice
Vértice:
x==t g x-=L> _g75
2a -2 — Vértice: (0,75;0,5625)

y=-(0,752+1,5-0,75=0,5625

La superficie es mdxima cuando la base mide 0,75 m, siendo dicha superficie mdxima
0,5625 m?.

28
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27. s El sueldo inicial de Ana es de 24000 € anuales. En su contrato de trabajo figura
que subird un 8 % anual.

:Cudnto ganard dentro de 10 afos? Escribe la funcién que relaciona el sueldo con el
tiempo.

El sueldo inicial es 24000 €.
Al cabo de un ano serd 24000 - 1,08 y al cabo de dos anos serd 24 000 - 1,082,
Es decir, al cabo de 10 afios serd 24000 - 1,080 = 51 814,20 €.
La funcién que relaciona el sueldo con el tiempo es:
s(¢) = 24000 - 1,08

28. st | El coste por unidad de fabricacién de un tipo de cajas disminuye segiin el nimero
de unidades fabricadas y viene dado por la funcién:

_ 0,3x +1000
Y x

a) ;Qué valores toma la variable independiente, x?

b) Calcula el coste por unidad y el coste total para fabricar 10 cajas. Haz lo mismo para
100000 cajas.

©) ;A cudnto crees que se acerca el coste por unidad cuando el niimero de cajas se hace
muy grande?

a) x toma valores naturales.
b)* Para 10 cajas:

Coste por unidad = 3+1000

10
Coste total de 10 unidades = 1003

* Para 100000 cajas:

=100,3

_ 30000 +1000 _
d- 100000 0:51

Coste total de 100000 unidades = 31 000

Coste por unida

c) El coste por unidad se acerca a 0,3.

29
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29. el En una piscina hay un trampolin a 8 m del agua. Esther lanza una pelota rodando y
cae al agua a 12 m de la vertical del trampolin.

8 m

0 12m

Escribe la ecuacién de la trayectoria descrita por la pelota desde que sale del trampolin
hasta que toca el agua. Da su dominio de definicién.

O La trayectoria es una pardbola y = ax? + bx + ¢ con su vértice en el punto de caida. Toma O
como centro de coordenadas y ten en cuenta que el vértice es (0, 8).

RESOLUCION 1

) (0, 8) Tomando el centro de coordenadas en el punto O, el
vértice de la pardbola es (0, 8). La ecuacién de la pardbola
queda asi:
Jm et Y= ax* + 8

Para x=0, y=8 — 8=14

o 12,0
Calculamos el valor de @ sabiendo que pasa por (12, 0):

—u.122 .8 1
0=4-12+8 — a 44 is
La ecuacién de la trayectoria es y = —%xz + 8, definida en [0, 12].

RESOLUCION 2

En la resolucién anterior se ha tenido en cuenta que la trayectoria es una pardbola con su vér-
tice en el punto de caida. Resolvdmoslo, ahora, como lo harfa un fisico, teniendo en cuenta,
solamente, las leyes del movimiento:

Tiempo que tarda en caer 8 m: (movimiento uniformemente acelerado. Aceleracién, g):
%gtz = 8. Tomamos g=10m/s> — 5¢2=8 — ¢= \/g

A qué velocidad rueda la pelota por el trampolin? Tengamos en cuenta que, a esa velocidad,

recorre 12 m en \/% s (componente horizontal).

12
V8/5

Obtengamos la ecuacién de la trayectoria tomando O como origen de coordenadas:

Movimiento uniforme e=v-t — 12=v- /% - v=

V8/5 8/
Comp. horizontal: x = 12 0= 12x — 2= ﬁxz = 9%x2

J8/5
Comp. vertical: y=8—5t2 y=8—5-—x2 =8—-—x

Hemos obtenido la trayectoria y =8 — %xz, la misma que antes como es natural.

30





